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Solución: A continuación, se racionaliza cada expresión por separado. 

1

2
=

1

2
∙

2

2
=

2

2
2 =

2

2

1 − 2

1 + 2
=

1 − 2

1 + 2
∙

1 − 2

1 − 2
=

1 − 2
2

1 2 − 2
2 =

1 − 2 2 + 2

1 − 2
=

3 − 2 2

−1

Se operan las expresiones racionalizadas.

8 +
1

2
+

1 − 2

1 + 2
= 2 2 +

2

2
− −3 + 2 2

El valor de la expresión simplificada es:

= −3 + 2 2

Se extrae el 2 de 8 : 8 = 23 = 2 2

= 𝟑 +
𝟐

𝟐

𝟑 +
𝟐

𝟐



©Angel Cuesta Arza

Solución: Defino la variable normal con la media y la desviación típica. 𝜎 = 𝜎2 𝜎 = 9 = 3

𝑋~𝑁 35; 3 Siendo X la capacidad de absorción de CO2.

Para que su capacidad de absorción esté entre el 65% con mayor capacidad:

𝑃 𝑋 > 𝑎 = 0,65 𝑃 𝑋 < 𝑎 = 0,35

Como nos han proporcionado en el examen una tabla que sólo toma valores 
positivos de la variable tipificada, debemos transformar la expresión para poder 
utilizar dicha tabla. Además, la tabla es la de cola a izquierda, de forma que 
nuestra expresión debe ser del tipo.

𝑃 𝑋 < 𝑎 = 𝑏; 𝑠𝑖𝑒𝑛𝑑𝑜 𝑏 ≥ 0,5

Se explica el proceso en la diapositiva siguiente.
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Puesto que la función de densidad de la distribución normal es simétrica, podemos escribir que:

𝑃 𝑋 > 𝑎 = 0,65 𝑃 𝑋 < −𝑎 = 0,65

𝑃 𝑋 > 𝑎 = 0,65 𝑃 𝑋 < −𝑎 = 0,65

Fíjate que el área coloreada es la misma. Dicha área es igual a 0,65.

En la siguiente diapositiva continúo.
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𝑃 𝑋 < −𝑎 = 0,65 Se tipifica la variable.

𝑃 𝑍 <
−𝑎 − 35

3
= 0,65 Se calcula la inversa de la normal con ayuda de la tabla que nos proporcionan.

Podemos aproximar el valor de la variable tipificada a 0,385, que es el valor 
medio. Si quisiéramos tener más precisión, deberíamos hacer una interpolación 
lineal. En este caso, no vale la pena, pues 0,65 dista casi lo mismo de 0,6480 y 
0,6517.
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𝑃 𝑍 <
−𝑎 − 35

3
= 0,65

−𝑎 − 35

3
= 0,385 −𝑎 − 35 = 1,155 𝑎 = 35 − 1,155 = 33,845

La capacidad de absorción que debe tener una de estas plantas para estar 
entre el 65% con mayor capacidad de absorción de CO2 es 33,845.
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Solución: Las incógnitas son x=kg de piña comprados; y=kg de melón comprados.

“gasté en el supermercado A un total de 10 € en la compra de piña y melón”. 2𝑥 + 3𝑦 = 10

“hoy he pagado 12 € por la misma compra en el supermercado B”. 1,8𝑥 + 3,7𝑦 = 12

Quedando el sistema de ecuaciones: ቊ
2𝑥 + 3𝑦 = 10 

1,8𝑥 + 3,7𝑦 = 12 

Lo resolveré, en la siguiente diapositiva mediante el método de sustitución.
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ቊ
2𝑥 + 3𝑦 = 10 

1,8𝑥 + 3,7𝑦 = 12 

𝑦 =
10 − 2𝑥

3

1,8𝑥 + 3,7 ∙
10 − 2𝑥

3
= 12 1,8𝑥 +

37 − 7,4𝑥

3
= 12

5,4𝑥 + 37 − 7,4𝑥

3
=

36

3

5,4𝑥 + 37 − 7,4𝑥 = 36

Se calcula el valor de y. Para ello se sustituye en la ecuación despejada inicialmente.

Compré 0,5 kg de piña y 3 kg de melón.

−2𝑥 = −1 𝑥 =
−1

−2
=

1

2

𝑦 =
10 − 2𝑥

3
=

10 − 2 ∙
1
2

3
=

10 − 1

3
=

9

3
= 3
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Solución: Las fórmulas de la progresión aritmética son: 𝑎𝑛 = 𝑎1 + (𝑛 − 1) ∙ 𝑑 Término general.

𝑆𝑛 =
𝑎1 + 𝑎𝑛 ∙ 𝑛

2
Suma de n términos.

Se sustituyen los datos en las fórmulas.

“… de diferencia 4, el término séptimo vale 32.”. 𝑎 7 = 32 = 𝑎1 + 7 − 1 ∙ 4

Se despeja el valor de 𝑎1. 32 = 𝑎1 + 24 𝑎1 = 8

𝑆60 =
𝑎1 + 𝑎60 ∙ 60

2
=

8 + 8 + (60 − 1) ∙ 4 ∙ 60

2
= 7560

Los valores pedidos son: 𝒂𝟏 = 𝟖  y 𝑺𝟔𝟎 = 𝟕𝟓𝟔𝟎

𝑎 60 = 𝑎1 + (60 − 1) ∙ 𝑑 = 8 + 60 − 1 ∙ 4
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Solución: Se estudia la continuidad en el punto de ruptura, x=0. En el resto de los valores de su dominio, la función 
es continua y derivable.

Calculo la imagen en x=0; 𝑓 0 = 0 − 𝑎 = −𝑎

Calculo el límite en x=0; lim
𝑥→0−

𝑥 − 𝑎 = 0 − 𝑎 = −𝑎 lim
𝑥→0+

2𝑥 + 𝑏

𝑥 − 1
=

2 ∙ 0 + 𝑏

0 − 1
= −𝑏

−𝑎 = −𝑏Puesto que f(x) es continua: 𝑓 0 = lim
𝑥→0

𝑓 𝑥

Puesto que f(x) es continua en su dominio, estudio la derivabilidad de la función en x=0. Se calculan las 
derivadas laterales. Calculo primero la del trozo que es un cociente.

𝑎 = 𝑏
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𝑓′ 𝑥 =

1 𝑠𝑖 𝑥 < 0

−2 − 𝑏

𝑥 − 1 2  𝑠𝑖 𝑥 > 0
൞

𝑓′ 0− = 1 

𝑓′ 0+ =
−2 − 𝑏

0 − 1 2 = −2 − 𝑏

𝑓′ 0− = 𝑓′ 0+

Para que f(x) sea continua y derivable en x=0,    𝒂 = −𝟑    y   𝒃 = −𝟑

𝑓′ 𝑥 =
2 ∙ 𝑥 − 1 − 2𝑥 + 𝑏 ∙ 1

𝑥 − 1 2 =
2𝑥 − 2 − 2𝑥 − 𝑏

𝑥 − 1 2
=

−2 − 𝑏

𝑥 − 1 2

Ya podemos escribir f’(x) y calculamos las derivadas laterales.

Puesto que la función es derivable: 1 = −2 − 𝑏 𝑏 = −3

Anteriormente habíamos visto que: 𝑎 = 𝑏 𝑎 = −3
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Solución: Antes de derivar, aplico las propiedades de las potencias a la función dada.

𝑔 𝑥 = 𝐿𝑛 𝑥2 + 𝑥 +
𝑒𝑥2

𝑒−𝑥 = 𝐿𝑛 𝑥2 + 𝑥 + 𝑒𝑥2+𝑥

𝑒𝐴

𝑒𝐵 = 𝑒𝐴−𝐵

Aplico la regla de derivación de un logaritmo neperiano y la de la exponencial.

𝑦 = 𝐿𝑛 𝑢 → 𝑦′ =
𝑢′

𝑢

𝑔′(𝑥) =
2𝑥 + 1

𝑥2 + 𝑥
+ 2𝑥 + 1 ∙ 𝑒𝑥2+𝑥

𝒈′(𝒙) =
𝟐𝒙 + 𝟏

𝒙𝟐 + 𝒙
+ 𝟐𝒙 + 𝟏 ∙ 𝒆𝒙𝟐+𝒙

𝑦 = 𝑒𝑢 → 𝑦′ = 𝑢′ ∙ 𝑒𝑢
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Solución: Se hace el mínimo común  múltiplo en la inecuación de primer grado.

2𝑥 + 3 −
𝑥 + 1

3
≥ 𝑥 +

𝑥 − 3

2

6 ∙ 2𝑥 + 3 − 2 ∙ 𝑥 + 1

6
≥

6𝑥 + 3 ∙ 𝑥 + 3

6

6 ∙ 2𝑥 + 3 − 2 ∙ 𝑥 + 1 ≥ 6𝑥 + 3 ∙ 𝑥 + 3 12𝑥 + 18 − 2𝑥 − 2 ≥ 6𝑥 + 3𝑥 + 9

𝑆𝑜𝑙𝑢𝑐𝑖ó𝑛:  𝒙 ∈ [−𝟕, +∞)

12𝑥 − 2𝑥 − 6𝑥 − 3𝑥 ≥ 9 − 18 + 2 𝑥 ≥ −7
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Solución:

Se aplica la fórmula del cálculo del interés cuando la capitalización es anual simple. 𝐼 = 𝐶 ∙
𝑖

100
∙ 𝑡

Se despeja el tiempo (que estará expresado en años): 𝑡 =
𝐼 ∙ 100

𝐶 ∙ 𝑖
=

174,25 ∙ 100

10000 ∙ 12
= 0,1452 𝑎ñ𝑜𝑠

Se multiplica por 365 para expresar en días. 𝑡 = 0,1452 ∙ 365 = 53 𝑑í𝑎𝑠

El tiempo será 53 días.
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Solución: Estamos ante un ejercicio de distribución binomial. En el cual, n=10, p=12/20, q=8/20.

𝑋~𝐵 20,
12

20
Siendo X el número de lubinas capturadas.

Se calcula la probabilidad:

𝑃 𝑋 = 6 =
10
6

∙
12

20

6

∙
8

20

4

=
10!

6! ∙ 4!
∙ 0,66 ∙ 0,44 =

10 ∙ 9 ∙ 8 ∙ 7 ∙ 𝟔!

𝟔! ∙ 4 ∙ 3 ∙ 2 ∙ 1
∙ 0,66 ∙ 0,44 ≈ 0,2508

La probabilidad de extraer 6 lubinas, exactamente, es 0,2508.
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Solución:

Para calcular el dominio se iguala el denominador a cero.

9 − 𝑥2 = 0

Calculo los puntos de corte con los ejes:

𝐸𝑗𝑒 𝑌 𝑥 = 0 → 𝑓 0 =
1

9 − 02
=

1

9
 →  𝑨 = 𝟎,

𝟏

𝟗

𝐸𝑗𝑒 𝑋 𝑦 = 0 →
1

9 − 𝑥2 = 0 → ∄𝑥 ∈ 𝑅

𝑥2 = 9 𝑫𝒐𝒎 𝒇 𝒙 = 𝑹 − −𝟑, 𝟑lo cual implica que el Dominio es: 𝑥 = ±3

f(x) no tiene puntos de corte con el eje X.
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Para estudiar las asíntotas verticales, nos fijamos en los valores que están fuera del dominio. Sólo en ellos es posible que 
haya asíntotas verticales.

Calculo los límites de la función en esos valores y lo comprobamos.

En x=−3; lim
𝑥→−3

 
1

9 − 𝑥2 =
1

0

lim
𝑥→−3+

 
1

9 − 𝑥2 =
1

0+ = +∞

lim
𝑥→−3−

 
1

9 − 𝑥2 =
1

0− = −∞

, 𝑙𝑢𝑒𝑔𝑜 𝒙 = −𝟑 𝒆𝒔 𝑨. 𝑽. 𝒅𝒆 𝒇(𝒙)

Los valores de los límites laterales nos aportan información para poder 
representar más fácilmente la función en el último apartado.

En x=3; lim
𝑥→3

 
1

9 − 𝑥2
=

1

0

lim
𝑥→3+

 
1

9 − 𝑥2 =
1

0− = −∞

lim
𝑥→3−

 
1

9 − 𝑥2 =
−1

0+ = +∞

, 𝑙𝑢𝑒𝑔𝑜 𝒙 = 𝟑 𝒆𝒔 𝑨. 𝑽. 𝒅𝒆 𝒇(𝒙)
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La asíntota horizontal se calcula con el límite de la función, en los infinitos.

lim
𝑥→∞

 
1

9 − 𝑥2 =
1

−∞
= 0

lim
𝑥→−∞

 
1

9 − 𝑥2 =
1

−∞
= 0

𝑝𝑜𝑟 𝑐𝑜𝑛𝑠𝑖𝑔𝑢𝑖𝑒𝑛𝑡𝑒, 𝒚 = 𝟎 𝒆𝒔 𝑨. 𝑯. 𝒅𝒆 𝒇(𝒙)

lim
𝑥→−3−

 
1

9 − 𝑥2 = −∞

lim
𝑥→−3+

 
1

9 − 𝑥2 = +∞

lim
𝑥→3+

 
1

9 − 𝑥2 = −∞

lim
𝑥→3−

 
1

9 − 𝑥2 = +∞

y=0

x=−3 x=3
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Se calcula la derivada para estudiar la monotonía de la función y sus extremos relativos.

𝑓′ 𝑥 =
0 ∙ (9 − 𝑥2) − 1 ∙ (−2𝑥)

(9 − 𝑥2)2
=

2𝑥

(9 − 𝑥2)2
Igualamos la derivada a cero:

2𝑥

(9 − 𝑥2)2 = 0 2𝑥 = 0

Se estudia el signo de la derivada:
f’(x)

f(x)

−∞ 0

− +

3−3

− +

𝑥 = 0

Se observa en el cuadro que la función tiene un mínimo relativo en x=0.

𝟎,
𝟏

𝟗

Se sustituye el valor de x=0 en la función para obtener la imagen.

𝑓 0 =
1

9 − 02 =
1

9
Las coordenadas del mínimo relativo son:

+∞
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y=0

x=−3 x=3

𝑨 = 𝟎,
𝟏

𝟗

Si lo necesitas puedes dar 
valores a la función para afinar 
la representación gráfica.
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Solución: Para resolver este ejercicio hay que calcular la recta de regresión que relaciona la variable cientos de 
clientes (x) con la variable distancia (y). Se toman las variables tal como sugiere el ejercicio.

Este proceso puede hacerse directamente con la calculadora. Pero como hay que explicar el procedimiento, en la 
siguiente diapositiva indican todos los cálculos que hay que hacer.
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x y

10 15

8 18

7 25

6 20

4 26

2 40

1 32

x2 y2 x∙y

100 225 150

64 324 144

49 625 175

36 400 120

16 676 104

4 1600 80

1 1024 32

Se completa la tabla para poder calcular las desviaciones típicas de x 
e y, y la covarianza.

38 176 270 4874 805

Se aplica la fórmula para calcular las medias:

തx =
σ xi

N
=

38

7
= 5,43 തy =

σ yi

N
=

176

7
= 25,14

Se aplica la fórmula para calcular las desviaciones típicas:

𝑠𝑥 =
σ 𝑥𝑖

2

N
− ( ҧ𝑥)2 =

270

7
− (5,43)2 ≈ 3,02

𝑠𝑦 =
σ 𝑦𝑖

2

N
− ( ത𝑦)2 =

4874

7
− (25,14)2≈ 8,00 

Se aplica la fórmula para calcular la covarianza:

𝑠𝑥𝑦 =
σ 𝑥𝑖 ∙ yi

N
− ҧ𝑥 ∙ ത𝑦 =

805

7
− 5,43 ∙ 25,14 ≈ −21,5

Se calcula el coeficiente de correlación lineal.

𝑟 =
𝑠𝑥𝑦

𝑠𝑥 ∙ 𝑠𝑦
=

−21,5

3,02 ∙ 8
≈ −𝟎, 𝟖𝟗

La correlación lineal entre las variables 
es muy fuerte, ya que el valor se acerca 
a −1. Además, al ser negativo me indica 
que, a menor número de clientes, mayor 
distancia de estos al centro comercial.
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Calculo la recta de regresión de X sobre Y, ya que dispongo 
del valor de Y para estimar el valor de X (ojo a esto):

𝑥 − ҧ𝑥 =
𝑠𝑥𝑦

𝑠𝑦
2 ∙ 𝑦 − ത𝑦

Sustituimos los valores obtenidos anteriormente. 𝑥 − 5,43 =
−21,5

82 ∙ 𝑦 − 25,14 𝑥 − 5,43 = −0,336 ∙ 𝑦 − 25,14

𝑥 − 5,43 = −0,336𝑦 + 8,45 𝑥 = −0,336𝑦 + 13,88

Se estima el valor de x a partir de y=2 km.

𝑥 = −0,336 ∙ 2 + 13,88 = 13,2 𝑐𝑖𝑒𝑛𝑡𝑜𝑠 𝑑𝑒 𝑐𝑙𝑖𝑒𝑛𝑡𝑒𝑠

El número de clientes estimado es de unos 1320 clientes.
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  =   3 − 2  2  − 1


   8 +  1   2 +   1 −  2  1 +  2 = 2  2 +    2 2 −  ( − 3 + 2  2 )


  = − 3 + 2  2


   8


   8 =   2 3 = 2  2


  = 𝟑 +    𝟐 𝟐


  𝟑 +    𝟐 𝟐


  𝜎 =   𝜎 2


  𝜎 =  9 = 3


  X ~ N  ( 35 ; 3 )


  P  ( X > a ) = 0 , 65


  P  ( X < a ) = 0 , 35


  P  ( X < a ) = b ; s i e n d o   b ≥ 0 , 5


  P  ( X > a ) = 0 , 65


  P  ( X < − a ) = 0 , 65


  P  ( X > a ) = 0 , 65


  P  ( X < − a ) = 0 , 65


  P  ( X < − a ) = 0 , 65


  P  ( Z <   − a − 35 3 ) = 0 , 65


  P  ( Z <   − a − 35 3 ) = 0 , 65


    − a − 35 3 = 0 , 385


  − a − 35 = 1 , 155


  a = 35 − 1 , 155 = 33 , 845


  2 x + 3 y = 10


  1 , 8 x + 3 , 7 y = 12


   {    2 x + 3 y = 10     1 , 8 x + 3 , 7 y = 12  


   {    2 x + 3 y = 10     1 , 8 x + 3 , 7 y = 12  


  y =   10 − 2 x 3


  1 , 8 x + 3 , 7 ∙  (   10 − 2 x 3 ) = 12


  1 , 8 x +   37 − 7 , 4 x 3 = 12


    5 , 4 x + 37 − 7 , 4 x 3 =  36 3


  5 , 4 x + 37 − 7 , 4 x = 36


  − 2 x = − 1


  x =   − 1  − 2 =  1 2


  y =   10 − 2 x 3


  =   10 − 2 ∙  1 2 3


  =   10 − 1 3


  =  9 3 = 3


   a n =  a 1 + ( n − 1 ) ∙ d


   S n =    (  a 1 +  a n ) ∙ n 2


   a    7 = 32 =  a 1 +  ( 7 − 1 ) ∙ 4


   a 1


  32 =  a 1 + 24


   a 1 = 8


   S 60 =    (  a 1 +  a 60 ) ∙ 60 2


  =    ( 8 + 8 + ( 60 − 1 ) ∙ 4 ) ∙ 60 2


  = 7560


   𝒂 𝟏 = 𝟖


   𝑺  𝟔 𝟎 = 𝟕 𝟓 𝟔 𝟎


   a    60 =  a 1 + ( 60 − 1 ) ∙ d = 8 +  ( 60 − 1 ) ∙ 4


  f  ( 0 ) = 0 − a = − a


     lim  x →  0 − ⁡  x − a = 0 − a = − a


     lim  x →  0 + ⁡    2 x + b  x − 1 =   2 ∙ 0 + b  0 − 1 = − b


  − a = − b


    f  ( 0 ) =  lim  x → 0 ⁡  f  ( x )


  a = b


  f ′  ( x ) =  {    1                           s i     x < 0       − 2 − b     ( x − 1 ) 2             s i         x > 0


   {     f ′  (  0 − ) = 1                                                                      f ′  (  0 + ) =   − 2 − b     ( 0 − 1 ) 2 = − 2 − b


   f ′  (  0 − ) =  f ′  (  0 + )


  𝒂 = − 𝟑


  𝒃 = − 𝟑


  f ′  ( x ) =   2 ∙  ( x − 1 ) −  ( 2 x + b ) ∙ 1     ( x − 1 ) 2


  =   2 x − 2 − 2 x − b     ( x − 1 ) 2


  =   − 2 − b     ( x − 1 ) 2


  1 = − 2 − b


  b = − 3


  a = b


  a = − 3


  g  ( x ) = L n  (  x 2 + x ) +    e   x 2   e  − x = L n  (  x 2 + x ) +  e   x 2 + x


     e A   e B =  e  A − B


  y = L n  ( u ) →  y ′ =   u ′ u


   g ′ ( x ) =   2 x + 1   x 2 + x +  ( 2 x + 1 ) ∙  e   x 2 + x


  𝒈 ′ ( 𝒙 ) =   𝟐 𝒙 + 𝟏   𝒙 𝟐 + 𝒙 +  ( 𝟐 𝒙 + 𝟏 ) ∙  𝒆   𝒙 𝟐 + 𝒙


  y =  e u →  y ′ =  u ′ ∙  e u


  2 x + 3 −   x + 1 3 ≥ x +   x − 3 2


    6 ∙  ( 2 x + 3 ) − 2 ∙  ( x + 1 ) 6 ≥   6 x + 3 ∙  ( x + 3 ) 6


  6 ∙  ( 2 x + 3 ) − 2 ∙  ( x + 1 ) ≥ 6 x + 3 ∙  ( x + 3 )


  12 x + 18 − 2 x − 2 ≥ 6 x + 3 x + 9


  S o l u c i ó n :     𝒙 ∈ [ − 𝟕 , + ∞ )


  12 x − 2 x − 6 x − 3 x ≥ 9 − 18 + 2


  x ≥ − 7


  I = C ∙  i 100 ∙ t


  t =   I ∙ 100  C ∙ i


  =   174 , 25 ∙ 100  10000 ∙ 12


  = 0 , 1452   a ñ o s


  t = 0 , 1452 ∙ 365 = 53   d í a s


  X ~ B  ( 20 ,  12 20 )


  P  ( X = 6 ) =  (    10   6 ) ∙    (  12 20 ) 6 ∙    (  8 20 ) 4


  =   10 !  6 ! ∙ 4 ! ∙   0 , 6 6 ∙   0 , 4 4


  =   10 ∙ 9 ∙ 8 ∙ 7 ∙ 𝟔 !  𝟔 ! ∙ 4 ∙ 3 ∙ 2 ∙ 1 ∙   0 , 6 6 ∙   0 , 4 4


  ≈ 0 , 2508


  9 −  x 2 = 0


  E j e   Y  ( x = 0 ) → f  ( 0 ) =  1  9 −  0 2 =  1 9           →       𝑨 =  ( 𝟎 ,  𝟏 𝟗 )


  E j e   X    ( y = 0 ) →  1  9 −  x 2 = 0 → ∄ x ∈ R


   x 2 = 9


  𝑫 𝒐 𝒎   𝒇  ( 𝒙 ) = 𝑹 −  { − 𝟑 , 𝟑 }


   


  x = ± 3


     lim  x → − 3 ⁡       1  9 −  x 2 =  1 0


   {       lim  x → −  3 +     ⁡   1  9 −  x 2 =  1   0 + = + ∞      lim  x →   − 3 − ⁡       1  9 −  x 2 =  1   0 − = − ∞ ,   l u e g o       𝒙 = − 𝟑   𝒆 𝒔   𝑨 . 𝑽 .   𝒅 𝒆   𝒇 ( 𝒙 )


     lim  x → 3 ⁡       1  9 −  x 2 =  1 0


   {       lim  x →  3 + ⁡       1  9 −  x 2 =  1   0 − = − ∞      lim  x →  3 − ⁡       1  9 −  x 2 =   − 1   0 + = + ∞ ,   l u e g o       𝒙 = 𝟑   𝒆 𝒔   𝑨 . 𝑽 .   𝒅 𝒆   𝒇 ( 𝒙 )


     lim  x → ∞ ⁡       1  9 −  x 2 =  1  − ∞ = 0


     lim  x → − ∞ ⁡       1  9 −  x 2 =  1  − ∞ = 0


  p o r   c o n s i g u i e n t e ,   𝒚 = 𝟎   𝒆 𝒔   𝑨 . 𝑯 .   𝒅 𝒆   𝒇 ( 𝒙 )


     lim  x →   − 3 − ⁡       1  9 −  x 2 = − ∞


     lim  x → −  3 +     ⁡   1  9 −  x 2 = + ∞


     lim  x →  3 + ⁡       1  9 −  x 2 = − ∞


     lim  x →  3 − ⁡       1  9 −  x 2 = + ∞


  f ′  ( x ) =   0 ∙ ( 9 −  x 2 ) − 1 ∙ ( − 2 x )    ( 9 −  x 2 ) 2


  =   2 x    ( 9 −  x 2 ) 2


    2 x    ( 9 −  x 2 ) 2 = 0


  2 x = 0


  − ∞


  −


  +


  3


  − 3


  −


  +


  x = 0


   ( 𝟎 ,  𝟏 𝟗 )


  f  ( 0 ) =  1  9 −  0 2 =  1 9


  + ∞


  𝑨 =  ( 𝟎 ,  𝟏 𝟗 )


   x - =    ∑   x i N


  =  38 7 = 5 , 43


   y - =    ∑   y i N


  =  176 7 = 25 , 14


   s x =     ∑   x i 2 N −   (  x - ) 2


  =   270 7 −   ( 5 , 43 ) 2


  ≈ 3 , 02


   s y =     ∑   y i 2 N −   (  y - ) 2


  =   4874 7 −   ( 25 , 14 ) 2


  ≈ 8 , 00


   s  x y =    ∑   x i ∙  y i N −  x - ∙  y -


  =  805 7 − 5 , 43 ∙ 25 , 14 ≈ − 21 , 5


  r =    s  x y   s x   ∙ s y


  =   − 21 , 5  3 , 02 ∙ 8


  ≈ − 𝟎 , 𝟖 𝟗


  x −  x - =    s  x y   s y 2 ∙  ( y −  y - )


  x − 5 , 43 =   − 21 , 5   8 2 ∙  ( y − 25 , 14 )


  x − 5 , 43 = − 0 , 336 ∙  ( y − 25 , 14 )


  x − 5 , 43 = − 0 , 336 y + 8 , 45


  x = − 0 , 336 y + 13 , 88


  x = − 0 , 336 ∙ 2 + 13 , 88 = 13 , 2   c i e n t o s   d e   c l i e n t e s

