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INSTRUCCIONES

Instrucciones: a) Duracion: 1 hora y 30 minutos.
b) Tienes que elegir anicamente tres de entre los seis ejercicios propuestos.
¢) Cada ejercicio se puntuard de 0 a 10 puntos. La calificacion sera la media aritmética
de los tres ejercicios.
d) Contesta de forma razonada y escribe ordenadamente,
e) No se permite el préstamo de calculadoras. Se permite el uso de calculadoras que no sean
programables, grificas ni con capacidad para almacenar o transmitir datos. No obstante,
todos los procesos conducentes a la obtencion de resultados deben estar suficientemente
justificados.

Tu profesor en la red

©Angel Cuesta Arza



VIDEOS UTILES PARA REPASAR

En estos videos podras repasar temas interesantes para preparar este examen.

No dejes de revisar mi canal, pues iré afiadiendo nuevos.

r

Trigonometria basica.

, . Aprende a estudiar.
Teoria y ejercicios.

Funciones lineales. Factorizacion de polinomios.

Funciones cuadraticas.

©Angel Cuesta Arza



EJERCICIO 1

a) [5 puntos] Determina el cociente y el resto de dividir el polinomio 3z* — 1 entre 2% + z + 1.
4 3

b) [5 puntos| Estudia los intervalos de crecimiento y de decrecimiento de la funcion f(x) = 4z — 32

Solucion: Se aplica el algoritmo de la division.

3x3 4+ 0x*+0x—1 x+x+1
—3x3 — 3x?% — 3x |
3x —3

—3x%2—-3x—-1
3x% +3x + 3
2

Cociente: C(x) = 3x — 3
Resto:R(x) = 2

©Angel Cuesta Arza



EJERCICIO 1

a) [5 puntos] Determina el cociente y el resto de dividir el polinomio 3z* — 1 entre 2% + z + 1.

b) [5 puntos| Estudia los intervalos de crecimiento y de decrecimiento de la funcion f(x) = 4z — §r3

Solucion: Por ser un polinomio, el dominio de la funcion son todos los numeros reales.

, ., : : : 4
Para estudiar la monotonia de la funcién se hace un estudio de signos de la derivada. f'(x) = 4 — =+ 3x? = 4 — 4x?

3
Se resuelve la ecuacién que iguala la derivadaacero. 4—4x> =0 —> —4x’=—-4 —> x?=1—> {3;1 i Il
, =
—00 1 1 400 fl(=2)=4—-4-(-2))=-12<0

1(2) fl(0)=4—-4-(0)2=4>0

— + —_

f(x) es crecienteen : x € (—1,1)

f(x) es decrecienteen : x € (—oo,—1) U (1, +0)




EJERCICIO 2

a) |5 puntos| Sea a un angulo tal que 0 < a < % v tg(a) = T Halla el valor de sen(a).
b) [5 puntos] Calcula lim (\/ n? +4n — n)
n—-+oo

Solucién:  Se calcula el valor del seno de alfa a partir de las relaciones correspondientes. Debemos tener en cuenta que
el angulo pertenece al primer cuadrante, por ello el sigho del seno sera positivo.

1 1 1
2 = —> 2 = > — . =
LHtga= o R RS S 1+tg2a =t
1+
\
2\/7 cosa >0 2+/2
cosa = + = — = > COSQ = ——
3 3
2
2+/2 8 1 sena>0 1
sena + cos?a=1——> sena=i\/1—cosza =4 (1— T = + 1_§ =+ 5 — > sena =-—

1
El valor pedido es: sena = 3

©Angel Cuesta Arza



EJERCICIO 2

-
a) |5 puntos| Sea a un angulo tal que 0 < a < 5 Y tg(a) = T Halla el valor de sen(a).

b) [5 puntos] Calcula lim (\/ n? +4n — n)

n—-+oo

Solucién:  Se calcula el valor del limite. Observamos que es una indeterminacidn del tipo “INFINITO MENOS INFINITO”.

lim (\/ n? + 4n — n) = 00 — o0 = INDETERMINACION  Se multiplica y divide por la expresién conjugada

n—>0o

(\/n2 +4n —n) - (Vn? +4n+n) (\/n2 +4n) — n? — lim n? + 4n — n? . 4n
= = = lim
n—’°° (VnZ + 4n +n) n—’°° (VnZ+4n+n) ™= (Vn?+4n+ n) n~>o (\n2 + 4n + n)

lim (\/nz +4n—n) = lim 3 = lim in = 11m4—n= 2

n—oo n—oo (\/_ + Tl) n—oo (Tl + Tl) n-oo 2n

lim (\/nz + 4n —n) =2

n—0o

©Angel Cuesta Arza



EJERCICIO 3

81
a) [5 puntos] Resuelve la ecuacion 4 log (%) +log (I) = 2log(z) y comprueba el resultado. (log(z)

representa al logaritmo decimal del niumero positivo z).

1
b) [5 puntos] Calcula / (22% — 42° + 6y/7) dx.
0

Solucion:  Se aplican las propiedades de los logaritmos.

X 81 A -log(B) = log(B)* X\ 81
4-log<§)+log T = 2log(x) > log(g) + log T = log x*

o\ 4 81 , log(4) +log(B) = log(A - B) x\* (81 ,  FUNCION
log(—) + log| — | = logx > log (—) | — ]| =logx

3 4 3 4 INYECTIVA

x\4 /81 x* 81 x*
<§)<T>=x2 >81-4:x2—>Z:x2—>x4=4x2—>x4—4x2=0

2 _ =0
2. (v2 _A) — x“=0 X
x? - (x*—4) 0—>{x2_4=0—> {x=i2

S6lo es posible solucién valida x=2, ya que x>0. La compruebo a continuacion.



EJERCICIO 3

81
a) [5 puntos] Resuelve la ecuacion 4 log (%) +log (I) = 2log(z) y comprueba el resultado. (log(z)

representa al logaritmo decimal del niumero positivo z).

1
b) [5 puntos] Calcula / (22% — 42° + 6y/7) dx.
0

2

81
Se sustituye en la ecuacion inicial el valor de x iguala 2. 4 -log <§> + log <T> = 2log(2) —> 0’6021 = 0’6021

Por lo tanto, x=2 es la solucidon de la ecuacidn.

La integral es inmediata, por lo que se integrara cada sumando de forma directa. Excepto la raiz cuadrada que la
expresaré en forma de potencia para poder integrarla. Finalmente se aplicara la regla de Barrow.

311
1 1 2x* 4xS  6xz| [x* 2x6 3]
(2x3—4x5+6x2)dx = — + = |————+4x2
0 4 6 3 2 3
0
2 1
1 1 14 2.1° 3 0* 2.0° 3 23
J(2x3—4x5+6x2)dx= — +4-12 ) — — +4-02) = —
0 2 3 2 3 6

Por lo tanto, el valor de la integral es 23/6.




EJERCICIO 4

a) [5 puntos| Dados los puntos A(—2,3) v B(—1,—2), calcula la distancia entre A y B. Determina
la ecuacién de la recta que pasa por ellos.

. : : L 3r + 2
b) [5 puntos| Estudia y halla las asintotas de la grafica de la funcion f(z) = p—

si x # 4.

Solucion: La distancia entre dos puntos se calcula como el mdédulo del vector que definen.

Calculo el vector: AB =B — A = (-1,-2) —(—2,3) = (1,-5)

Y su mddulo: |ﬁ| = \/(1)2 + (—5)? = V26 La distancia entre los puntos Ay B es V26 unidades.

Calculo la pendiente entre los puntos Ay By después la ecuacion de la recta.
Y8 —Ya  —-2-3 =5

m = = =
Xp — Xy —1—(—2) 1

= -5

Utilizo la ecuacidn punto pendiente, tomando como punto por el que pasa la recta, el punto A.

y—yYo=m-(x—xy))—>y—-3=-5-(x—(-2)—>y—-3=-5x—10 —> y=-5x—7

La ecuacion de la recta (en forma explicita) que pasaporAyBes: y=—-5x—7




EJERCICIO 4

a) [5 puntos| Dados los puntos A(—2,3) v B(—1,—2), calcula la distancia entre A y B. Determina
la ecuacién de la recta que pasa por ellos.

: : : L 3x + 2
b) [5 puntos| Estudia y halla las asintotas de la grafica de la funcion f(z) = p—

si x # 4.

Solucion: Puesto que f(x) no estd definida en x=4, debo estudiar si x=4 es asintota vertical de f(x).

3x+2 3-4+2 14

l' —_ — 7 . \
xl_r)rlll — - 0 Debo calcular los limites laterales

3x+2 14 3x+2 14 . .
lim = = 4+ lim = — —oo | X=4 es asintota vertical de f(x).
x-4t x — 4 ot x—=4— x — 4 0~

Calcularé si hay asintota horizontal.

o 3x+2 oo .
lim =—=INDETERMINACION
x—-+0 X — oo
o 3x+2 - 3x o 3x+2 o 3x
lim = lim —=3 lim = lim — =3
x-+00 x — 4 x—+00 X x——co0 X — 4 X—>—00 X

y=3 es asintota horizontal de f(x). ©Angel Cuesta Arza




EJERCICIO 5

r+3
3+ 22— 22

a) [5 puntos| Halla el dominio de la funcion f(x) = \/

b) [6 puntos] Un rectangulo tiene 14 m de perimetro y 12 m? de area. Calcula la longitud de sus
lados.

x+ 3 -
x3 4+ x2—2x

Para resolver la inecuacion igualamos a cero el numerador y el denominador.

Solucion: Para que f(x) esté definida debe cumplirse:

x+3=0 ——>x=-3

x=0

3 2 — . 2 —_ —
x°+xc—-2x=0—> x-(x*+x-2)=0—> {x2+x—2=0

Se resuelve la ecuacion de segundo grado:

~14+,/12-4-1-(=2) -1+£vV9 -1+3 X=——"
21 2 2 -1-3

Se hace un estudio de signos con los ceros y los polos obtenidos.



EJERCICIO 5

r+3
34+ 12— 21

a) [5 puntos| Halla el dominio de la funcién f(z) = \/

b) [5 puntos| Un rectangulo tiene 14 m de perimetro y 12 m? de area. Calcula la longitud de sus
lados.

Hago un estudio de signos de la funcién para estudiar el dominio.

—00 -3 —2 0 1 + 00

x+3
x3 +x2 —2x

Py —4+3 :1>0 f(2) = 2+3 =E>o
(—4)34+(—4)2-2-(—4) 40 (2)3+(2)2-2-(2) 8
f(=2'5) = ~2Q N ~—-0'11<0
(—2'5)3+4(=2'5)2—=2 - (=2'5)
f(=1) = - 2 =1>0
(—1D3+(-1)2-2-(-1)
0'5+3

FOS) = syrsr—z-@ - 200 |Domf() =x € (==—3U (=20 U (1 +w)




EJERCICIO 5 y

r+3
a) [5 puntos| Halla el dominio de la funcion f(x) = \/33 g
/ - X

b) [5 puntos| Un rectangulo tiene 14 m de perimetro y 12 m? de area. Calcula la longitud de sus
lados.
Solucion: Se hace un esquema de la situacidn y se plantea un sistema de ecuaciones para resolver el problema.

2x + 2y = 14  Seresuelve el sistema de ecuaciones no lineal por el metodo de sustitucion. Se despeja de la primera
x-y =12 ecuacion y se sustituye en la segunda.

x-y =12 >x - (7—x)=12 —> Tx—x%2=12 —> —x*+7x—12=0

{2x+2y=14—> x+y=7—> y=7—x

Se resuelve la ecuacion de segundo grado.

[ —7+1
_TTEVE oA D (1) _—7EVT 71 [T T
* 2 (1) R R —7-1
Xy, = =
\ _2

Los lados miden 3 y 4 m. Da igual cual
sea la base y cual sea la altura.

Se calculan los valores de y: {yz =7 —x;, —>

yi=7-x {y1=7—3=4



EJERCICIO 6

a) [5 puntos| Halla los puntos de corte de la recta y = x v la circunferencia de centro (1,0) y radio 1.

b) [5 puntos] Calcula el coeficiente de 25y en el desarrollo de (z — 2y)®.

Solucion: Se escribe la ecuacion de la circunferencia y se resuelve el sistema de ecuaciones que forma con la ecuacion de
la recta.

La ecuacidn general de una circunferencia es: (x —a)? + (y — b)? = r? siendo: Centro=(a,b) y el radio=r.

(x -1 +y*=1°

Quedando el sistema: { y=x Se resuelve el sistema de ecuaciones no lineal por el método de sustitucién.

{(x—1)2+y2=12 —> (x—1)?*+x?>=1 —> x*-2x+1+x>=1—> 2x*-2x=0
y=x

x=0

. 2 — . — =
Se resuelve la ecuacién de segundo grado. 2x? —2x=0—> x-(2x—2)=0 —){Zx —2=0->x=1

Puesto que y=x, ya puedo dar los puntos de corte: | A= (0,0) y B=(1,1)

©Angel Cuesta Arza



EJERCICIO 6

a) [5 puntos] Halla los puntos de corte de la recta y = x y la circunferencia de centro (1,0) y radio 1.

b) [5 puntos] Calcula el coeficiente de 25y en el desarrollo de (z — 2y)®.

Solucion: Se escribe el desarrollo del binomio elevado a la sexta. El segundo término es el que necesitamos. Hago el
desarrollo completo con fines pedagdgicos.

6
0

6
1

6
3

6
4

6

)-xz-(—Zy)4+-(5)-xl-(—Zy)5+-(6

&—2w6=( .

) x®- (=290 + () - 25—t + () -t (m2)2 + (§) P - (=290 + ( )20 (~2y)°

(x—2y)°6=1-x6-1-6-x>-2y+15-x*-4y2 —-20-x3-8y3 +15-x%-16y* —6-x-32y°> +1-1-64y°

(x—2y)0=x6—12-x>-y+60-x*-y2—160-x3-y3 +240-x%-y* —192-x - y° + 64y°

Como puede verse, el coeficiente del término pedido es: —12

©Angel Cuesta Arza
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  3  x 3 + 0  x 2 + 0 x − 1


   x 2 + x + 1


  3 x


  − 3  x 3 − 3  x 2 − 3 x


    − 3 x 2 − 3 x − 1


  − 3


    3 x 2 + 3 x + 3


  2


  C o c i e n t e : C  ( x ) = 3 x − 3


  R e s t o : R  ( x ) = 2


   f ′  ( x ) = 4 −  4 3 ∙ 3  x 2 = 4 − 4  x 2


  4 − 4  x 2 = 0


  − 4  x 2 = − 4


   x 2 = 1


   {     x 1 = − 1    x 2 = 1      


  f ′ ( x )


  − ∞


  − 1


  +


  −


  + ∞


  f   ( x )


  1


  −


   f ′  ( − 2 ) = 4 − 4 ∙    ( − 2 ) 2 = − 12 < 0


   f ′  ( 0 ) = 4 − 4 ∙    ( 0 ) 2 = 4 > 0


   f ′  ( 2 ) = 4 − 4 ∙    ( 2 ) 2 = − 12 < 0


  f  ( x )   e s   c r e c i e n t e   e n   : x ∈  ( − 1 , 1 )


  f  ( x )   e s   d e c r e c i e n t e   e n   : x ∈  ( − ∞ , − 1 ) ∪  ( 1 , + ∞ )


  1 +   t g 2 𝛼 =  1    c o s 2 𝛼


    c o s 2 𝛼 =  1  1 +   t g 2 𝛼


   cos ⁡ 𝛼 = ±   1  1 +   t g 2 𝛼


  = ±   1  1 +    (    2 4 ) 2


  = ±   1  1 +  2 16


   cos ⁡ 𝛼 = ±   1    16 + 2 16


  = ±   16 18


  = ±   8 9


  = ±   2  2 3


   cos ⁡ 𝛼 > 0


   cos ⁡ 𝛼 =   2  2 3


    s e n 2 𝛼 +   c o s 2 𝛼 = 1


  s e n 𝛼 = ±  1 −   c o s 2 𝛼


  = ±  1 −    (   2  2 3 ) 2  


  = ±  1 −  8 9   = ±   1 9  


   sen ⁡ 𝛼 > 0


   sen ⁡ 𝛼 =  1 3


    𝐬 𝐞 𝐧 ⁡ 𝜶 =  𝟏 𝟑


     lim  n → ∞ ⁡   (   n 2 + 4 n − n ) = ∞ − ∞ = I N D E T E R M I N A C I Ó N


     lim  n → ∞ ⁡     (   n 2 + 4 n − n ) ∙  (   n 2 + 4 n + n )   (   n 2 + 4 n + n )


  =    lim  n → ∞ ⁡       (   n 2 + 4 n ) 2 −  n 2   (   n 2 + 4 n + n )


  =    lim  n → ∞ ⁡     n 2 + 4 n −  n 2   (   n 2 + 4 n + n )


  =    lim  n → ∞ ⁡    4 n   (   n 2 + 4 n + n )


     lim  n → ∞ ⁡   (   n 2 + 4 n − n ) =    lim  n → ∞ ⁡    4 n   (   n 2 + n )


  =    lim  n → ∞ ⁡    4 n   ( n + n )


  =    lim  n → ∞ ⁡    4 n  2 n = 2


     lim  n → ∞ ⁡   (   n 2 + 4 n − n ) = 𝟐


  4 ∙  log ⁡   (  x 3 ) +  log ⁡   (  81 4 ) = 2  log ⁡   ( x )


   log ⁡     (  x 3 ) 4 +  log ⁡   (  81 4 ) =  log ⁡   x 2


  A ∙  log ⁡   ( B ) =  log ⁡     ( B ) A


   log ⁡     (  x 3 ) 4 +  log ⁡   (  81 4 ) =  log ⁡   x 2


   log ⁡   (    (  x 3 ) 4 ∙  (  81 4 ) ) =  log ⁡   x 2


   log ⁡   ( A ) +  log ⁡   ( B ) =  log ⁡   ( A ∙ B )


     (  x 3 ) 4 ∙  (  81 4 ) =  x 2


     x 4 81 ∙  81 4 =  x 2


     x 4 4 =  x 2


   x 4 = 4  x 2


   x 4 − 4  x 2 = 0


   x 2 ∙  (  x 2 − 4 ) = 0


   {     x 2 = 0                  x 2 − 4 = 0


   {    x = 0         x = ± 2


  4 ∙  log ⁡   (  𝟐 3 ) +  log ⁡   (  81 4 ) = 2  log ⁡   ( 𝟐 )


   0 ′ 6021 =  0 ′ 6021


    ∫ 0 1   ( 2  x 3 − 4  x 5 + 6  x   1 2 )   d x


  =    [   2  x 4 4 −     4 x 6 6 +   6  x   3 2   3 2 ] 0 1


  =    [    x 4 2 −     2 x 6 3 + 4  x   3 2 ] 0 1


    ∫ 0 1   ( 2  x 3 − 4  x 5 + 6  x   1 2 )   d x =  (    1 4 2 −     2 ∙ 1 6 3 + 4 ∙  1   3 2 ) −  (    0 4 2 −     2 ∙ 0 6 3 + 4 ∙  0   3 2 )


  =   𝟐 𝟑 𝟔


    A B → = B − A =  ( − 1 , − 2 ) −  ( − 2 , 3 ) = ( 1 , − 5 )


   |   A B → | =     ( 1 ) 2 +    ( − 5 ) 2 =  26


   𝟐 𝟔


  m =    y B −  y A   x B −  x A


  =   − 2 − 3  − 1 − ( − 2 ) =   − 5 1 = − 5


  y −  y 0 = m ∙ ( x −  x 0 )


  y − 3 = − 5 ∙ ( x − ( − 2 ) )


  y − 3 = − 5 x − 10


  𝐲 = − 𝟓 𝐱 − 𝟕


  y = − 5 x − 7


     lim  x → + ∞ ⁡    3 x + 2  x − 4 =  ∞ ∞ = I N D E T E R M I N A C I Ó N


     lim  x → + ∞ ⁡    3 x + 2  x − 4 =    lim  x → + ∞ ⁡    3 x x = 3


     lim  x → − ∞ ⁡    3 x + 2  x − 4 =    lim  x → − ∞ ⁡    3 x x = 3


     lim  x → 4 ⁡    3 x + 2  x − 4 =   3 ∙ 4 + 2  4 − 4 =  14 0


     lim  x →  4 + ⁡    3 x + 2  x − 4 =  14   0 + = + ∞


     lim  x →  4 − ⁡    3 x + 2  x − 4 =  14   0 − = − ∞


    x + 3   x 3 +  x 2 − 2 x ≥ 0


  x + 3 = 0


  𝒙 = − 𝟑


   x 3 +  x 2 − 2 x = 0


  x ∙  (  x 2 + x − 2 ) = 0


   {    𝒙 = 𝟎                                        x 2 + x − 2 = 0


  x =   − 1 ±   1 2 − 4 ∙ 1 ∙ ( − 2 )  2 ∙ 1


  =   − 1 ±  9 2


  =   − 1 ± 3 2


   {    𝒙 =   − 𝟏 + 𝟑 𝟐 = 𝟏   𝒙 =   − 𝟏 − 𝟑 𝟐 = − 𝟐


    x + 3   x 3 +  x 2 − 2 x


  − ∞


  − 3


  +


  +


  + ∞


  − 2


  −


  0


  1


  f  ( − 4 ) =   − 4 + 3    ( − 4 ) 3 +   ( − 4 ) 2 − 2 ∙ ( − 4 ) =  1 40 > 0


  f  ( −  2 ′ 5 ) =   −  2 ′ 5 + 3    ( −  2 ′ 5 ) 3 +   ( −  2 ′ 5 ) 2 − 2 ∙ ( −  2 ′ 5 ) ≈ −  0 ′ 11 < 0


  f  ( − 1 ) =   − 1 + 3    ( − 1 ) 3 +   ( − 1 ) 2 − 2 ∙ ( − 1 ) = 1 > 0


  f  ( 0 ′ 5 ) =   0 ′ 5 + 3    ( 0 ′ 5 ) 3 +   ( 0 ′ 5 ) 2 − 2 ∙ ( 0 ′ 5 ) = −  5 ′ 6 < 0


  f  ( 2 ) =   2 + 3    ( 2 ) 3 +   ( 2 ) 2 − 2 ∙ ( 2 ) =  5 8 > 0


  −


  +


  D o m   f  ( x ) = x ∈ ( − ∞ , − 3 ] ∪  ( − 2 , 0 ) ∪  ( 1 , + ∞ )


   {    2 x + 2 y = 14   x ∙ y = 12              


   {    2 x + 2 y = 14   x ∙ y = 12              


  x + y = 7


  y = 7 − x


  x ∙  ( 7 − x ) = 12


  7 x −  x 2 = 12


  −  x 2 + 7 x − 12 = 0


  x =   − 7 ±   7 2 − 4 ∙ ( − 1 ) ∙ ( − 12 )  2 ∙ ( − 1 )


  =   − 7 ±  1  − 2


  =   7 ± 1  − 2


   {     x 1 =   − 7 + 1  − 2 = 3    x 2 =   − 7 − 1  − 2 = 4


   {     y 1 = 7 −  x 1      y 2 = 7 −  x 2


   {     y 1 = 7 − 3 = 4    y 2 = 7 − 4 = 3


     ( x − a ) 2 +    ( y − b ) 2 =  r 2


   {       ( x − 1 ) 2 +  y 2 =  1 2   y = x


   {       ( x − 1 ) 2 +  y 2 =  1 2   y = x


     ( x − 1 ) 2 +  x 2 = 1


   x 2 − 2 x + 1 +  x 2 = 1


  2  x 2 − 2 x = 0


  2  x 2 − 2 x = 0


  x ∙  ( 2 x − 2 ) = 0


   {    𝒙 = 𝟎   2 x − 2 = 0 → 𝒙 = 𝟏


  A =  ( 0 , 0 )     y     B = ( 1 , 1 )


     ( x − 2 y ) 6 =  (    6   0 ) ∙  x 6 ∙    ( − 2 y ) 0 +  (    6   1 ) ∙  x 5 ∙    ( − 2 y ) 1 +  (    6   2 ) ∙  x 4 ∙    ( − 2 y ) 2 +  (    6   3 ) ∙  x 3 ∙    ( − 2 y ) 3 +  (    6   4 ) ∙  x 2 ∙    ( − 2 y ) 4 +  (    6   5 ) ∙  x 1 ∙    ( − 2 y ) 5 +  (    6   6 ) ∙  x 0 ∙    ( − 2 y ) 6


     ( x − 2 y ) 6 = 1 ∙  x 6 ∙ 1 − 6 ∙  x 5 ∙ 2 y + 15 ∙  x 4 ∙   4 y 2 − 20 ∙  x 3 ∙   8 y 3 + 15 ∙  x 2 ∙   16 y 4 − 6 ∙ x ∙   32 y 5 + 1 ∙ 1 ∙   64 y 6


     ( x − 2 y ) 6 =  x 6 − 12 ∙  x 5 ∙ y + 60 ∙  x 4 ∙  y 2 − 160 ∙  x 3 ∙  y 3 + 240 ∙  x 2 ∙  y 4 − 192 ∙ x ∙  y 5 +   64 y 6


  − 𝟏 𝟐

